Olimpiada de Matematica —etapa locala- Galati

13 februarie 2010

100

2010 Clasa a IX-a
Anul Matematicii in
Scoala Romaneasca

www.anulmatematicii.ro

. L . 1. .. .
Problema 1. Fie (a,) _ o progresie aritmetica cu ratia —, iar termenii q si a, sunt
nzl1 3 n

numere naturale nenule. Stiind ca suma primilor n termeni ai progresiei aritmetice este
2010, se cere:
a) Sa se determine n.
b) Sa se determine numarul termenilor din suma care sunt numere naturale.
Milu Carmaciu, profesor, Galati
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( [x] si{x} sunt partea intreaga, respectiv partea fractionard a numarului real x )

Problema 2. Sa se rezolve, in multimea numerelor reale, ecuatia :

* ok sk

Problema 3. Fie multimea M = {x2 + y2 lx,ye Z}.

a) Sase demonstreze cd 2011¢ M si 2048 M.

b) Sa se demonstreze implicatia: (V) pe M, (V)ge M = p-qe M.

¢) Sa se determine submultimile finite M” ale multimii M , cu proprietatea:
(V)peM’, (V)geM = p-qe M".

Prelucrare Constantin Ursu, profesor, Galati

Problema 4. Fie triunghiul aABC si punctele M, N, P, Q astfel incat:
BM =a-MC, @z[)’-ﬁ; @z;/-Q—B; BN =m-CN , unde «, B,7 si msunt numere reale
strict pozitive. Se cere:
a) Daca a=pf=y, sd se demonstreze ca triunghiul AABC are acelasi centru de
greutate ca $i triunghiul aMPQ .
b) Sa se determine relatia dintre numerele «, S, y astfel incat dreptele AM, CQ, BP
sa fie concurente.
c) Daca NQN(AC)={S}, atunci sa se determine raportul in care punctul S

imparte segmentul (AC).

Constantin Ursu, profesor, Galati

Nota. Toate subiectele sunt obligatorii.
Fiecare problema este notata cu 7 puncte.
Timp de lucru 3 ore.



